
Povzetek

CAT(0) prostori so poseben primer CAT(κ) prostorov, ki so posplošili ukrivljenost z gladkih mno-
goterosti na splošne geodezične metrične prostore. Tu je κ ∈ R parameter, ki podaja zgornjo mejo za
ukrivljenost. V teh prostorih ukrivljenost testiramo s primerjavo geodezičnih trikotnikov s trikotniki
v dvodimenzionalnih mnogoterostih konstantne ukrivljenosti κ, ki je v primeru κ = 0 evklidska ravn-
ina R

2. Ta koncept so si neodvisno zamislili Aleksander Danilovič Aleksandrov, Élie Joseph Cartan
ter Victor Andrejevič Toponogov v začetku dvajsetega stoletja, mnogo pa je k njegovemu razvoju
doprinesel Mihail Leonidovič Gromov, ki je v čast utemeljiteljem tudi uvedel oznako CAT – črke C,
A in T kot začetnice njihovih priimkov.
V delu bomo izpeljeveli algebraične lastnosti

”
lepih“ podgrup izometrij CAT(0) prostorov, toda z ge-

ometrijskega vidika. Natančneje, s poznavanjem geometrije CAT(0) prostora, na katerem neka grupa
deluje kokompaktno diskretno z izometrijami, bomo spoznali nekatere pomembne lastnosti te grupe.
Obravnavali bomo končnostne lastnosti, rešljivost besednega in konjugiranostnega problema, lastnosti
končnih, abelovih in rešljivih podgrup ter obravnavali Baumslag-Solitarjeve podgrupe. Neprestano
bo prisotno prepletanje geometrije, topologije in algebre – iz dejstva, da prostor dopušča

”
lepo“ de-

lovanje grupe z izometrijami, bomo izpeljevali topološke lastnosti prostora, te pa nam bodo nazaj
vračale dejstva o grupi. V tem duhu bomo dokazali Cartan-Hadamardov izrek za metrične prostore
nepozitivne ukrivljenosti.
Za konec bomo nakazali, da s teorijo CAT(0) prostorov lahko opravimo tudi z nekaterimi klasičnimi
izreki Riemannovih mnogoterosti ter s pomočjo Bieberbachovega izreka o diskretnih podgrupah
izometrij evklidskih prostorov klasificirali ravne sklenjene kompaktne mnogoterosti.

Math. Subj. Class. (2010): 53C23, 53C70, 53C45, 20F65, 57M07.
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