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V prvem pog levJu s te  Beznan lmo 5  KneserJev lm lz rekom,  k l

pravI,  c la za vtako razdel l tev dru2 Ine podmno2lc z n

e le rnent l  neke rnnoz lce  z  ?n+k e lement I  na  k+ l  skup ln  ena od

teh  rkuptn  vsebuJe dve c l l sJunk tn l  poc lmno?LcL z  n  e lement l .

Formulac iJo  KneserJevega lz rek  prevedemo v  teor lJo  gra fov  ln

naka2emo,  kak6no zvEzo tma k romat leno Etev l Io  KneserJevega

grafe z Borsukovlm lzrekom. Nato El s lednJlm lzrekom ln

uporaFro  s imp l ic la ln ih  kompleksov  doka2emo KneserJev  lz rek-

Temu s led l  6e  en  k ra tek  dokaz  KneserJeve6Ja lz reka ,  k l

uForrat-r IJa poleg Borsukovega lzreka ge Geleov lzrek- Le-ta

govor l  o  enakomern l  porazde l i t v t  Zn+k toCk na  k -d lmenz iona ln l

sfer l  5r tn ga cloka2emo na koncu tega poglavJs.

v drugem pogtavju sI  lzberemo za obravnavanJe KneserJe-

vega Iz reka  ka tegor ta ln i  p r is top .  Prob lem ugotav lJan ia

kromat tCn ih  € tev i l  g ra fov  E i  funk torJem prenesemo v  ka tegor lJo

topo lo6k th  Fros torov  z  invo luc iJaml  ln  homotopsk lml  razred i

e k v i v a r i a n t n t h  p r e s l i k a v .  T a m  p a  g a  s  g k o l J k a n J e m  i n

homolo6ko verz iJo  Borsukovega iz reka  dokazemo-

v  t re t je rn  pog lav ju  so  pr lkazan i  t r t Je  dokaz i  Borsukovega

iz reka .  Prv i ,  homolosk  i  dokaz  Je  lep  zg led  za  uporFt - 'o

homolog i je ,  d rug i  uporn t - . l ja  homotop l jo  in  ie  geomet r iCno

ctoka j  nazoren.  Tre t j i  c lokaz  pa  se  opre  na  Tucker jevo  lemo,  k i

je pravzgprav enostaven lzrek iz teor l je grafov. Torej  lehko

Eorsukov  iz rek  c tokazemo tud i  b rez  uporPhe topo log iJe .  S ledn je

nem claje z drugim dokazom KneserJevega izreka v prvem

pog lav ju  upan je ,  de

Kneserjevega izreka.

Je  mogoCe na j t t  e lementaren  dokaz

V zadn jem pog lav ju  pa  E ie  seznan imo z  nekater im i

mo2nostmt  posp los i tve  Borsukovega Lzreka,  k I  nas l

spor rFrud l  jo ,  da  posp log lmo tud i  Kneser jev  i z rek .

M O s ( 1 9 A 6 1  O 5 C 1 5 ,  O 6 C 1 5 ,  5 5 M 2 O



67

t .

I _  I : T E F 3 A ' T T J F ? A

L. Lov6sz, Kneser'B conJecture, Cn.-romatlc number,

encl homotopy, J. Combln. Theory, Ssr. A 23,

{  1 3 7 E | 1 ,  3 1 9 - 3 2 + .

t .  EErAny, A short  proof of KneBertel  conJecture,

J.  Combtn. Tt ' reory Ser.  A 25, I  t9781, 3e5-32€i-

D. 6ale, Neighborlng vert lces on B convex

Folyrtectron, tn r l . tnear lnequel l t leEl Bncl ReIBtecl

Systems',  {H. UJ. Khun and A. bt.  Tucker,  Eds. I '

P r tnce ton  Un lv .  PresB,  Fr lnce ton ,  N-  J -  '  113561 '

255-263.

+. A. BJSrner,  Combtnator lcB and Topology'  NoEIce

the Amerlcan Matl-r. Soclety, Volume 32, Number

June 19El5, 33St-3rt5.

3 .

o f

3 ,

5 .

6 .

7 .

5. Ei lenberg and N. Steenrod, 'Foundat ions of

a lgebra lc  topo logy ' ,  Pr ince ton ,  UnIv .  Prese,

Pr ince tc ln ,  N .  J .  ,  1S52,  Sec t .  I  l -€ t .

J. Uf . lrralker, From

equlvar ient maps, J.

( 1 3 E l 3 1 ,  t 7 t - 1 3 2 .

A. B j i i rner,  Shel lahle and

part lal ly ordered Bets, Trans.

2 6 C I  {  1 S A 0 l ,  1 5 : ' - 1 8 3 .

grqfrhs to ortholett lces and

Combln. Theory Ser. E 35

Choen-Macaulary

Arner. Math. soc.

A. J.  td.  l r ralker,  A homology verslon of the

Borsuk-Ulam theorem, Amer. Matl't. MonEhIy S|0

{ 13El31 ,  +6Ei-+6E'.



6B

3. K. Boreuk, Drel SEtze i iner dte n-cl lmenzlonele

eutc t lclleche SphHre, Found. Math. 20 ( t9331 ,
1 7 7 -  I  9 0 .

1O. J.  DugundJl,  'Topology' ,  Al  lyn end Eecon |  198i6 |  .

1 1 . R. Freuncl and M. Todd, A constructlve proof of

Tueker 's comblnator lal  .Lemma, J.  Combln. Theory,

s e r  A  3 0  { t g B t l ,  3 2 r - 3 2 5 .

t ? . C. A. BagatyJ, TopologlCeskle metody komblnato-

rnyfi zadaCafi, Uspehl maE. nauk rrl ( 19E|6 I , No 6

1 2 5 2 1 ,  3 7 - . 1 E | .


