Povzetek

Osrednja tema diplomskega dela je Poincaréjeva metrika na odprtem enotskem disku v
kompleksni ravnini in Farkas-Rittov izrek.

Temelj Farkas-Rittovega izreka je Schwarzeva lema, zato je prvo poglavje namenjeno
tej lemi. Obravnavamo tudi lemo s §ibkej$imi predpostavkami, ki jo imenujemo Schwarz-
Pickova lema. OpiSemo tudi nekatere druge, manj znane razli¢ice Schwarzeve leme.

Enotski disk opremimo s Poincaréjevo metriko. Definiramo tudi preslikave na komplek-
snih obmocjih, ki ohranjajo razdalje in jih imenujemo izometrije. Ugotovimo, da so edine
preslikave, ki ohranjajo Poincaréjevo metriko, kompozitumi Mobiusovih transformacij in
rotacij.

Ugotovimo, da se topologija, ki jo inducira Poincaréjeva metrika, ujema s topologijo, ki
jo inducira evklidska metrika. Dokazemo tudi, da je enotski krog, opremljen s Poincaréjevo
metriko, poln metri¢en prostor. Iz teh lastnosti, Schwarz-Pickove leme in predpostavke,
da je zaloga vrednosti holomorfne funkcije kompaktno zaprta v disku, dobimo rezultat,
da obstaja natanko ena negibna tocka. To je Farkas-Rittov izrek, ki ga obravnavamo v
drugem poglavju.

V tretjem poglavju definiramo ukrivljenost na odprtih obmoc¢jih. Spoznamo, da je
ukrivljenost na disku, ki je opremljen s Poincaréjevo metriko, konstantna. 7 uporabo
ukrivljenosti in Schwarzeve leme na enostaven nacin dokazemo Liouvillov in Picardov
izrek.

Zakljuc¢imo s Schwarzevo lemo v omejenem obmocju, kjer vidimo kaksne ocene veljajo
za holomorfne funkcije in njihove odvode. Kot posledico teh ocen in Schwarzevega principa
zrcaljenja, dobimo neenakost med dolZino originala in dolzino slike kroznega loka.

Diplomsko delo je povzeto po gradivu [5] in [6], pri uporabi ostalega je ustrezno nave-
deno.
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